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Estudiamos las aplicaciones (bi)separadoras entre espa-
cios de funciones absolutamente continuas definidas en
intervalos compactos de R.

Se obtiene su representacion, basada en la existencia de
una relacion topologica entre los espacios de base, se de-
duce la continuidad automatica de éstas y se estudian
las condiciones para que una aplicacion separadora sea
biseparadora.

Analizaremos el caso en que las funciones toman valo-
res escalares (K = R,C) y en el que toman valores en
espacios de Banach (reales o complejos).

CASO ESCALAR

Definiciones:
Diremos que f es absolutamente continua en |a, b] si:

Ve > 0, Jo > 0 tal que
D 1f(bi) = flai)] < e
i=1

para cada familia finita de subintervalos disjuntos dos a dos
{(a;, b;)}; de |a, b] verificando que

Denotaremos el conjunto de las funciones absolutamente
continuas en |a, b] como AC(|a, b]).

Diremos que una aplicacion T : AC(|a, b)) — AC(|c,d]) es
separadora si verifica que;

f-g=0=Tf -Tg=0,
0 equivalentemente
coz(f) Ncoz(g) =0 = coz(Tf) N coz(Tg) = 0,
donde

coz(f) =z € |a,0] : f(z) # 0},

T es biseparadora si Ty 7! son separadoras.

coz(Tf) n coz(Tg) =@
Tg\
0

coz(f) n coz(@)= |

Teorema:
Sea T . AC(|a,b]) — AC(|c,d]) una aplicacién lineal,

biyectiva y separadora. Entonces:

Tf(y) = a(y)f(h(y)), V[ € AC([a, b)), Vy € |c,d]

con h : |c,d] — |a,b] un homeomorfismo y a € AC(|c, d]).
Ademas, T es continua.

Teorema:

Sea T : AC(|a,b]) — AC([c,d]) lineal y biyectiva.

' separadora = I’ biseparadora.

CASO VECTORIAL

Definiciones:
Una funcion f tomando valores en un espacio de Banach E
es absolutamente continua en |a, ] si:

Ve > 0, Jo > 0 tal que

n

Z 1 f(bi) — flai)||p < e

i=1
para cada familia finita de subintervalos disjuntos dos a dos
{(a;, b;)}_; de |a, b] verificando que

n

Z(bz — CLZ') < 0.

1=1

Denotaremos este conjunto como AC(|a, b], E).

Diremos que T AC(|a,b], )
separadora si verifica que:

|f@)lellg()lle =0,V = [T f(y)llrlT9y)lr=0,y.

—  AC(|c,d], F) es

Teorema:
Sea T : AC(|a,b], E) — AC(|c,d], F') una aplicacién li-
neal, biyectiva y biseparadora. Entonces:

Tfly) = Jy)(f(h(y)),Yf € AC(la,b], E),Vy € [c,d

donde J(y) : E — F es lineal y biyectiva, para cada
y € |c,d|, vy h un homeomorfismo entre [c, d] v |a, b].

Corolario:
S1 I/ es un espacio de Banach de dimension finita y
T : AC(|a, b, E) — AC(|c,d], F') una aplicacion lineal,

biyectiva y biseparadora, entonces:

Tf=J(foh)Vfe AC([a,b], E)

donde
J:|e,d — L(E, F)

y —  J(y)

es una aplicacion continua si consideramos la topologia

SOT en L(E, F)y ademés dim(F) = dim(F).

Lineas de investigacion:
Sea T : AC(|a, b, F) — AC(|c, d], F') lineal y biyectiva
I" separadora = 1" biseparadora 77
T" isometria = 1" separadora 77
-Generalizar los resultados anteriores a otros espacios base.
-Aplicaciones separadoras entre espacios de funciones de
Lipschitz.
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