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Notacidon general

X un espacio topoldgico Tychonoff.
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Notacidon general

X un espacio topoldgico Tychonoff.
K=R,C
C(X):={f: X =K, fes continua}

C(X) es un anillo
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De homeomorfismo a isomorfismo

Estructura topoldgica de X = Estructura de C(X) como anillo
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X e Y homeomorfos

h:Y — X homeomorfismo
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De isomorfismo a homeomorfismo 1

Estructura topoldgica de X = Estructura de C(X) como anillo

¢ Estructura de C(X) como anillo = Estructura topolégica de X?
CASO ESPECIAL: X, Y compactos

T : C(X) — C(Y) isomorfismo de anillos

T envia ideales maximales sobre ideales maximales.
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De isomorfismo a homeomorfismo 2

Todo ideal maximal en C(X) esta centrado en un punto
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De isomorfismo a homeomorfismo 2

Todo ideal maximal en C(X) esta centrado en un punto

XeX, M, = {f € C(X) : f(x) = 0}
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De isomorfismo a homeomorfismo 3

Caso especial:
Sean X, Y compactos. Si C(X) y C(Y) son isomorfos como anillos,
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Inmersidn de X en un producto

X cualquiera
Objetivo: Meter X en un producto de copias de R
C(X,R)
El producto sera
II ®
feC(X,R)

Habra una coordenada por cada funcion continua f : X — R.

Por ejemplo: Si X = R, habra una coordenada correspondiente al seno, Rgip,
otra a la exponencial, Rexp, otra al valor absoluto, Ry.|...
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Tomamos 0 € R.
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Tomamos 0 € R. Queremos meter 0 en ese producto de rectas reales. Cada
coordenada es una funcién continua.
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@ 0 (= sen 0) en la coordenada seno
@ 1 (= €% en la coordenada exponencial

@ 0 (= |0]) en la coordenada valor absoluto

En X = R no hay coordenada log. Si la hay en X = (0, +o0).

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 8/32
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Tomamos 0 € R. Queremos meter 0 en ese producto de rectas reales. Cada
coordenada es una funcién continua. Asi su imagen sera:

@ 0 (= sen 0) en la coordenada seno
@ 1 (= €% en la coordenada exponencial
@ 0 (= |0]) en la coordenada valor absoluto

En X = R no hay coordenada log. Si la hay en X = (0, +o0).
x € X~ (f(X))recixr) € [recix ) R

La inmersién paramétrica es un homeomorfismo de X en su imagen.
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Inmersion cualquiera

X cualquiera. Entonces X puede identificarse con un subconjunto de una
potencia de R.

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 9/32



Inmersion cualquiera

X cualquiera. Entonces X puede identificarse con un subconjunto de una
potencia de R.

Si X es compacto, cada f € C(X,R) est4 acotada

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006

9/32



Inmersion cualquiera

X cualquiera. Entonces X puede identificarse con un subconjunto de una
potencia de R.

Si X es compacto, cada f € C(X,R) est4 acotada

X € X~ (F(X))reCn(x.®) € [lreccnx vy Re

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 9/32



Inmersion cualquiera

X cualquiera. Entonces X puede identificarse con un subconjunto de una
potencia de R.

Si X es compacto, cada f € C(X,R) est4 acotada
x € X~ (f(X))teCanx.) € recnxmy Rr

X clo, 1]Cacm(X,R)

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 9/32



Inmersion cualquiera

X cualquiera. Entonces X puede identificarse con un subconjunto de una
potencia de R.

Si X es compacto, cada f € C(X,R) est4 acotada
x € X~ (f(X))teCanx.) € recnxmy Rr

X C [0, 1]CuaXR)

Compacto = [0, 1]—compacto

Sea X compacto. Entonces X puede identificarse con un subconjunto
cerrado de una potencia de [0, 1].
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Realcompacidad 1

X cualquiera
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J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 10/32



Realcompacidad 1

X cualquiera
X =P(X) Clfeopxm R

x € P(X), f € C(X,R), f(P(x)) = proy,(P(x)) € R
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Realcompacidad 1

X cualquiera
X =P(X) Clfeopxm R
x € P(X), f € C(X,R), f(P(x)) = proy;(P(x)) € R

Cada f € C(P(X),R) se puede extender a f : PX — R continua

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 10/32



Realcompacidad 1

X cualquiera

X =P(X) Clfeopxm R

x € P(X), f € C(X,R), f(P(x)) = proys(P(x)) e R

Cada f € C(P(X),R) se puede extender af:PX — R continua

Inmersion para cada X

Sea X cualquiera. Entonces C(X)y C(PX) son isomorfos como anillos.
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Realcompacidad 2

Caso general?
Sean X, Y cualesquiera. Si C(X)y C(Y) son isomorfos como anillos,
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Compacto = [0, 1]—compacto

Sea X compacto. Entonces X puede identificarse con un subconjunto
cerrado de una potencia de [0, 1].
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Compacto = [0, 1]—compacto

Sea X compacto. Entonces X puede identificarse con un subconjunto
cerrado de una potencia de [0, 1].

Realcompacto = R—compacto

Sea X realcompacto. Entonces X puede identificarse con un subconjunto
cerrado de una potencia de R.
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El anillo C,cot( X)

X cualquiera, X ¢ R¢(X)
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El anillo C,cot( X)

X cualquiera, X ¢ R¢(X)
Cucot (X, R)
x € X~ (f(X))rccun(x.r) € ercm(x,R) R¢

X C [0, 1]Cx(0)

La clausura P(X) en la primera potencia es la realcompactificacion de X.
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El anillo C,cot( X)

X cualquiera, X ¢ R¢(X)

Cucot (X, R)

x € X~ (f(X))rccun(x.r) € ercm(x,R) R¢
X € [0, 1]Csn(X)

La clausura P(X) en la primera potencia es la realcompactificacion de X.

La clausura 3X en la segunda potencia es la compactificacion de Stone-Cech
de X.
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El anillo C,cot( X)

X cualquiera, X ¢ R¢(X)

Cacot(X, R)
x € X~ (f(X))rccun(x.r) € ercm(x,R) R¢

X C [0, 1]Cx(0)

La clausura P(X) en la primera potencia es la realcompactificacion de X.

La clausura 3X en la segunda potencia es la compactificacion de Stone-Cech
de X.

X C P(X) C pX.
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Extensiones

Funciones con valores en K

Sean X cualquiera, f : X — K continua. Entonces f puede extenderse de
manera continua a la realcompactificacion de X, f: P(X) — K.
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Extensiones

Funciones con valores en K

Sean X cualquiera, f : X — K continua. Entonces f puede extenderse de
manera continua a la realcompactificacion de X, f: P(X) — K.

Funciones con valores en K

Sean X cualquiera, f : X — K continua y acotada. Entonces f puede
extenderse de manera continua a la compactificacion de Stone-Cech de X,

?:ﬂX—ﬁK.
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Los anillos C(X) y Cacor(X)
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Los anillos C(X) y Cacor(X)

@ Para cualquier X, C(X) y C(P(X)) son indistinguibles como anillos.
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Los anillos C(X) y Cacor(X)

@ Para cualquier X, C(X) y C(P(X)) son indistinguibles como anillos.
@ Para cualquier X, Cycot(X) Y Cucot(8X) son indistinguibles como anillos.
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Aplicaciones separadoras
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Aplicaciones separadoras

X, Y cualesquiera

T : C(X) — C(Y) se dice separadora si:
@ T es biyectiva,
@ T es aditiva,
ef-g=0=Tf-Tg=0

T se dice biseparadora si Ty T~ son separadoras.
Definicion similar para el caso Cyco(X) ¥ Cucot(Y)
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(T&a)(y) # 00 (T&p)(y) # 0 porque C(X) esta generado por &g, &p.
Supongamos (T&a)(y) # 0. Entonces & - & = 0,y asi (T&p)(y) =0
El valor en a nos informa sobre el valor en y.

X={ab,c}l,yeY.

(T€a)(y) # 00 (Tép)(y) # 00 (TEc)(y) # O

Supongamos (T&a)(y) # 0. Entonces (T&p)(y) = 0 = (T&:)(Y)

Sucede lo mismo de arriba. Sélo a tiene informacion sobre y.
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X=N

Puede ser (T1)(y) #0y (T&,)(y) = 0 paratodo n € N, porque 1 no es
combinacion lineal de los &p,.
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No obtenemos ninguna informacién sobre el valor de (T&n)(y) # O.
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De aplicacion biseparadora a homeomorfismo

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es un isomorfismo de anillos,
entonces existe

@ un homeomorfismo h: Y — X
tal que Tf = f o h para todo f € C(X).

Aplicaciones biseparadoras?
&Y sila aplicacion es biseparadora?
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Continuidad automatica

Sea T : C(X) — C(Y). Se tiene que en cualquiera de los casos siguientes:
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Continuidad automatica

Sea T : C(X) — C(Y). Se tiene que en cualquiera de los casos siguientes:
@ X e Y son realcompactos, y T is isomorfismo de anillos.
@ X e Y son compactos, y T is lineal y separadora.
@ X e Y son realcompactos, y T is lineal y biseparadora.

T es continua (si en C(X) y C(Y) hay topologias razonables)
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Aplicaciones separadoras: caso vectorial

X, Y cualesquiera,
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o [[f(x)[- lg(x)|| = 0 paratodo x € X = [|(Tf)(y)| - [ Tg(y)|| = O para todo
yev.

T se dice biseparadora si Ty T~ son separadoras.

Definicion similar para el caso Cyco(X, E) Y Cocor( Y, F)
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Aplicaciones biseparadoras vectoriales: caso general

Teorema (Recordemos:)

Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es una aplicacion
biseparadora, entonces existe
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Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es una aplicacion
biseparadora, entonces existe

@ un homeomorfismo h: Y — X.
Siademas T es lineal, entonces existe

@ una funcion a: Y — K continuacon a(y) #0 (y € Y)
tales que (Tf)(y) = a(y)(f o h)(y) paratodo f € C(X),y €Y.

Teorema (Caso general)

Sean X, Y realcompactos. Sean E, F espacios normados. Si T:
C(X,E) — C(Y,F) es una aplicacion biseparadora, entonces existe
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Sean X, Y realcompactos. Sean E, F espacios normados. Si T:
C(X,E) — C(Y,F) es una aplicacion biseparadora, entonces existe

@ un homeomorfismo h: Y — X.
Siademas T es lineal, entonces existe
@ una funciondJ : Y — LB(E, F)
tales que (Tf)(y) = (Jy)[(f o h)(y)] paratodo f € C(X,E),y €Y.
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Aplicaciones biseparadoras vectoriales: caso acotado

Recordemos: C,..(X)y C(3X) son indistinguibles como anillos.
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Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: Cycot(X) — Cacot(Y) €5 una aplicacion
biseparadora, entonces existe
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Aplicaciones biseparadoras vectoriales: caso acotado

Recordemos: C,..(X)y C(3X) son indistinguibles como anillos.

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: Cycot(X) — Cacot(Y) €5 una aplicacion
biseparadora, entonces existe

@ un homeomorfismo h: Y — X.

En general NO hay representacién aunque T sea lineal.

Teorema (Caso acotado)
Sean X, Y realcompactos. Sean E, F espacios normados.
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Aplicaciones biseparadoras vectoriales: caso acotado

Recordemos: C,.(X) y C(5X) son indistinguibles como anillos.

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: Cycot(X) — Cacot(Y) €5 una aplicacion
biseparadora, entonces existe

@ un homeomorfismo h: Y — X.

En general NO hay representacién aunque T sea lineal.

Teorema (Caso acotado)
Sean X, Y realcompactos. Sean E, F espacios normados.

Si T: Coet(X, E) — Cucat( Y, F) €s una aplicacion biseparadora, entonces
existe
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Aplicaciones biseparadoras vectoriales: caso acotado

Recordemos: C,.(X) y C(5X) son indistinguibles como anillos.

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: Cycot(X) — Cacot(Y) €5 una aplicacion
biseparadora, entonces existe

@ un homeomorfismo h: Y — X.

En general NO hay representacién aunque T sea lineal.

Teorema (Caso acotado)
Sean X, Y realcompactos. Sean E, F espacios normados.
@ Si E, F son infinitodimensionales

Si T: Coet(X, E) — Cucat( Y, F) €s una aplicacion biseparadora, entonces
existe

@ un homeomorfismo h: Y — X.
Siademas T es lineal, entonces existe
@ una funciondJ : Y — LB(E, F)
tales que (Tf)(y) = (Jy)[(f o h)(y)] para todo f € Cicar( X, E), y € Y.
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Continuidad automatica: caso vectorial

Caso escalar
Sea T : C(X) — C(Y). Se tiene que en cualquiera de los casos siguientes:
@ X e Y son realcompactos, y T is isomorfismo de anillos.
@ X e Y son compactos, y T is lineal y separadora.
@ X e Y son realcompactos, y T is lineal y biseparadora.
T es continua (si en C(X) y C(Y) hay topologias razonables)
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Continuidad automatica: caso vectorial

Caso escalar

Sea T : C(X) — C(Y). Se tiene que en cualquiera de los casos siguientes:
@ X e Y son realcompactos, y T is isomorfismo de anillos.
@ X e Y son compactos, y T is lineal y separadora.
@ X e Y son realcompactos, y T is lineal y biseparadora.

T es continua (si en C(X) y C(Y) hay topologias razonables)

Caso vectorial

T lineal y biseparadora. La continuidad se da si y sélo si existe
@ una funciéon J: Y — LCB(E, F)

de modo que (Tf)(y) = (Jy)[(fo h)(y)] paratodo f, y € Y.

| A

v
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Caso vectorial 1

Sean X, Y realcompactos, E, F espacios normados infinitodimensionales.
Sea T : Cyeot( X, E) — Cuext(Y, F) biseparadora y lineal. Se tiene que:
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Caso vectorial 1

Sean X, Y realcompactos, E, F espacios normados infinitodimensionales.
Sea T : Cyeot( X, E) — Cuext(Y, F) biseparadora y lineal. Se tiene que:

@ si Y no tiene puntos aislados,

entonces T es continua (si en C,.oi( X, E) y Cicot( Y, F) hay topologias
razonables)
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Caso vectorial 2

Sean X, Y realcompactos, E, F espacios normados infinitodimensionales.
Sea T : C(X,E) — C(Y, F) biseparadora y lineal. Se tiene que:
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Caso vectorial 1

Sean X, Y realcompactos, E, F espacios normados infinitodimensionales.
Sea T : Cyeot( X, E) — Cuext(Y, F) biseparadora y lineal. Se tiene que:

@ si Y no tiene puntos aislados,

entonces T es continua (si en C,.oi( X, E) y Cicot( Y, F) hay topologias
razonables)

| A

Caso vectorial 2

Sean X, Y realcompactos, E, F espacios normados infinitodimensionales.
Sea T : C(X,E) — C(Y, F) biseparadora y lineal. Se tiene que:

@ si Y no tiene P-puntos interiores,
entonces T es continua (sien C(X, E)y C(Y, F) hay topologias razonables)

v
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Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera
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Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera

fe Cacot(X)s
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Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera

fe Cacot(X)s ||f|| = SupXEX |f(X)| .

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 27/32



Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera
fE Cacot(X)s

X cualquiera,

J. Araujo (Univ. Cantabria)

1] := supyex |F(X)]-
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X cualquiera
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X cualquiera,
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1] := supyex |F(X)]-

Cacot(X) €s un espacio de Banach.
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Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera
fE Cacot(X)a
X cualquiera,

X compacto,
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Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera

f € Cyear(X), 1] := supyex |F(X)]-
X cualquiera, Cacot(X) €s un espacio de Banach.
X compacto, C(X) = Caat(X)
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Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera

f € Cyear(X), 1] := supyex |F(X)]-
X cualquiera, Cacot(X) €s un espacio de Banach.
X compacto, C(X) = Caat(X)
X compacto,
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Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera
f € Cuca(X),

X cualquiera,
X compacto,

X compacto,

J. Araujo (Univ. Cantabria)

Il := supyex [F(X)] -

Cacot(X) €s un espacio de Banach.

C(X) = Cacat(X)

C(X) es un espacio de Banach.
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Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera
f € Cuca(X),

X cualquiera,
X compacto,

X compacto,

X cualquiera,

J. Araujo (Univ. Cantabria)

1]l == supxex [f(X)] -

Cacot(X) €s un espacio de Banach.
C(X) = Cucar(X)

C(X) es un espacio de Banach.

f € Coot(X) ~ f: C(BX) > K
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Los espacios de Banach C(X) y C.cot(X)

X cualquiera

f € Cuea(X), IF]| = supyex |F(x)].

X cualquiera, Cacot(X) €s un espacio de Banach.
X compacto, C(X) = Caat(X)

X compacto, C(X) es un espacio de Banach.

X cualquiera, f € Cua(X) ~ : C(BX) — K

Caso general

@ Para cualquier X, Cycot(X) ¥ Cacot(8X) son indistinguibles como espacios
de Banach.
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Caso general?

Sean X, Y cualesquiera. Se deduce que X e Y son homeomorfos si

4

Caso compacto?

Sean X, Y compactos. Se deduce que X e Y son homeomorfos si
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Caso general?

Sean X, Y cualesquiera. Se deduce que X e Y son homeomorfos si
@ (?) Cucot(X) Yy Cucat(Y) son isomorfos como espacios de Banach.

4

Caso compacto?

Sean X, Y compactos. Se deduce que X e Y son homeomorfos si
@ (?) C(X)y C(Y) son isomorfos como espacios de Banach.
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Caso general?

Sean X, Y cualesquiera. Se deduce que X e Y son homeomorfos si
@ (?) Cicot(X) y Cicat(Y) son isomorfos como espacios de Banach.
@ (?) Cicot(X) Yy Cucot(Y) son isométricos como espacios de Banach.

Caso compacto?

Sean X, Y compactos. Se deduce que X e Y son homeomorfos si
@ (?) C(X)y C(Y) son isomorfos como espacios de Banach.

| \
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Caso general?
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@ (?) Cucot(X) y Cucar(Y) son isomorfos como espacios de Banach.
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@ (?) C(X)y C(Y) son isomorfos como espacios de Banach.
@ (?) C(X)y C(Y) son isométricos como espacios de Banach.

Teorema (Banach-Stone escalar)

Sean X e Y compactos. Sea T : C(X) — C(Y) una isometria lineal.
Entonces existen:
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Caso general?

Sean X, Y cualesquiera. Se deduce que X e Y son homeomorfos si
@ (?) Cucot(X) y Cucar(Y) son isomorfos como espacios de Banach.
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Sean X e Y compactos. Sea T : C(X) — C(Y) una isometria lineal.
Entonces existen:

@ un homeomorfismo h: Y — X
@ una funcién a : Y — K continua con |a(y)| = 1
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Caso general?

Sean X, Y cualesquiera. Se deduce que X e Y son homeomorfos si
@ (?) Cucot(X) y Cucar(Y) son isomorfos como espacios de Banach.
@ (?) Cicot(X) ¥y Cacot(Y) son isométricos como espacios de Banach.

Caso compacto?

Sean X, Y compactos. Se deduce que X e Y son homeomorfos si
@ (?) C(X)y C(Y) son isomorfos como espacios de Banach.
@ (?) C(X)y C(Y) son isométricos como espacios de Banach.

Teorema (Banach-Stone escalar)

Sean X e Y compactos. Sea T : C(X) — C(Y) una isometria lineal.
Entonces existen:

@ un homeomorfismo h: Y — X
@ una funcion a: Y — K continua con |a(y)| = 1
tales que Tf = a- f o h para todo f € C(X).
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Los espacios de Banach C(X, E) y Cyot(X, E)

X cualquiera
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Los espacios de Banach C(X, E) y Cyot(X, E)

X cualquiera
E espacio de Banach

f € Cucar(X, E),
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Los espacios de Banach C(X, E) y Cyot(X, E)

X cualquiera
E espacio de Banach

fe Cacot(Xa E)! ||f|| = SUPyex ”f(X)” .
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Los espacios de Banach C(X, E) y Cyot(X, E)

X cualquiera
E espacio de Banach
f € Cucar(X, E),
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J. Araujo (Univ. Cantabria)

I} = supyex [If(X)] -

Aplicaciones separadoras

ETOP 2006

29/32



Los espacios de Banach C(X, E) y Cyot(X, E)

X cualquiera
E espacio de Banach
f € Cucar(X, E),

X cualquiera,

J. Araujo (Univ. Cantabria)

I} = supyex [If(X)] -

C.cot(X, E) es un espacio de Banach.

Aplicaciones separadoras

ETOP 2006

29/32



Los espacios de Banach C(X, E) y Cyot(X, E)

X cualquiera

E espacio de Banach
f € Cucar(X, E),

X cualquiera,

X compacto,

J. Araujo (Univ. Cantabria)

I} = supyex [If(X)] -

C.cot(X, E) es un espacio de Banach.

Aplicaciones separadoras

ETOP 2006

29/32



Los espacios de Banach C(X, E) y Cyot(X, E)

X cualquiera

E espacio de Banach

f € Cicar(X, E), [l := supyex [F(X)] -
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Teorema (Banach-Stone escalar)

Sean X e Y compactos. Sea T : C(X) — C(Y) una isometria lineal.
Entonces existen:

@ un homeomorfismo h: Y — X
@ una funcién a: Y — K continua con |a(y)| = 1
tales que (Tf)(y) = a(y)(f o h)(y) paratodo f € C(X),y €Y.
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Hernandez, Beckenstein y Narici prueban el resultado utilizando aplicaciones
biseparadoras si E, F (0 sus duales) son estrictamente convexos.
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El Teorema de Banach-Stone no compacto

Teorema

Sean X, Y cualesquiera. Sean E, F espacios de Banach de centralizador
trivial.
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@ una funciondJ : Y — Is(E. F)

tales que (Tf)(y) = (Jy)[(fo h)(y)] para todo f € Cyet(X,E), y € Y.

Caso uniformemente continuo
El resultado anterior también es correcto si suponemos que:
@ X e Y son métricos completos.
En tal caso, si T : Cuuifcont( X F) — Cunifeont('y' F) es isometria lineal, se

acot acot

obtiene la representacion, donde ademas h es un homeomorfismo uniforme.
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Problema abierto

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es una aplicacion lineal y
biseparadora, entonces existen un homeomorfismo h : Y — X y una funcion
a:Y — K continua con a(y) # 0 (y € Y) tales que Tf = a- f o h para todo
fe C(X).

¢ Y separadora? (en el ambito realcompacto)
¢, Cuando se puede exigir simplemente que sea separadora?

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 32/32



Problema abierto

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es una aplicacion lineal y
biseparadora, entonces existen un homeomorfismo h : Y — X y una funcion
a:Y — K continua con a(y) # 0 (y € Y) tales que Tf = a- f o h para todo
fe C(X).

¢ Y separadora? (en el ambito realcompacto)

¢, Cuando se puede exigir simplemente que sea separadora?
@ cuando X e Y son compactos.

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 32/32



Problema abierto

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es una aplicacion lineal y
biseparadora, entonces existen un homeomorfismo h: Y — X y una funcién
a:Y — K continua con a(y) # 0 (y € Y) tales que Tf = a- f o h para todo

f e C(X).

¢ Y separadora? (en el ambito realcompacto)

¢, Cuando se puede exigir simplemente que sea separadora?
@ cuando X e Y son compactos.

Y ademas, ¢;separadora = biseparadora?...

4

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 32/32



Problema abierto

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es una aplicacion lineal y
biseparadora, entonces existen un homeomorfismo h: Y — X y una funcién
a:Y — K continua con a(y) # 0 (y € Y) tales que Tf = a- f o h para todo

f e C(X).

¢ Y separadora? (en el ambito realcompacto)

¢, Cuando se puede exigir simplemente que sea separadora?
@ cuando X e Y son compactos.

Y ademas, ¢;separadora = biseparadora?...
X, Y cualesquiera. Algunos casos independientes entre si...

4

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 32/32



Problema abierto

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es una aplicacion lineal y
biseparadora, entonces existen un homeomorfismo h: Y — X y una funcién
a:Y — K continua con a(y) # 0 (y € Y) tales que Tf = a- f o h para todo

f e C(X).

¢ Y separadora? (en el ambito realcompacto)

¢, Cuando se puede exigir simplemente que sea separadora?
@ cuando X e Y son compactos.

Y ademas, ¢;separadora = biseparadora?...
X, Y cualesquiera. Algunos casos independientes entre si...

@ cuando Y es compacto

4

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 32/32



Problema abierto

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es una aplicacion lineal y
biseparadora, entonces existen un homeomorfismo h: Y — X y una funcién
a:Y — K continua con a(y) # 0 (y € Y) tales que Tf = a- f o h para todo

f e C(X).

¢ Y separadora? (en el ambito realcompacto)

¢, Cuando se puede exigir simplemente que sea separadora?
@ cuando X e Y son compactos.

Y ademas, ¢;separadora = biseparadora?...
X, Y cualesquiera. Algunos casos independientes entre si...

@ cuando Y es compacto
@ cuando Y es conexo

4

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 32/32



Problema abierto

Teorema

Sean X, Y realcompactos. Si T: C(X) — C(Y) es una aplicacion lineal y
biseparadora, entonces existen un homeomorfismo h: Y — X y una funcién
a:Y — K continua con a(y) # 0 (y € Y) tales que Tf = a- f o h para todo

f e C(X).

¢ Y separadora? (en el ambito realcompacto)

¢, Cuando se puede exigir simplemente que sea separadora?
@ cuando X e Y son compactos.

Y ademas, ¢;separadora = biseparadora?...
X, Y cualesquiera. Algunos casos independientes entre si...

@ cuando Y es compacto
@ cuando Y es conexo
@ cuando X es cerodimensional

J. Araujo (Univ. Cantabria) Aplicaciones separadoras ETOP 2006 32/32



