El proceso de Grham-Schmidt. Factorizacion QR

El calculo de una proyeccién ortogonal sobre un subespacio .S aconseja el cédlculo
de una base ortonormal en S.

Los resultados de esta seccién exponen un método, especialmente dirigido a los
lectores que gusten del ldpiz y papel, para obtener una base ortonormal. Nétese
que es suficiente obtener una base ortogonal y luego normalizar.

Desde el punto de vista computacional los resultados que se obtienen se conocen
con el nombre de factorizacién QR de una matriz, factorizacién que permite
calcular con sencillez la seudoinversa.

Tal factorizacién permite ademéas obtener de inmediato el teorema de Schur
sobre triangulaciéon por semejanza de matrices.

Destaca el siguiente resultado:

Sea A una matriz real o compleja de columnas libres. Escalonando por columnas

la matriz ( AAA > se obtiene <%) donde D = (d;;) con dj; > 0,Vj y las
columnas de B forman una familia ortogonal en K™. Mds atin (B?)*BJ = djj, y

las columnas de Q = B[[;_, Q;(1/+/dj;) forman una familia ortonormal.




