GEOMETRIA 1 6—Setiembre—99

1. Responde a las siguientes cuestiones:
e Define el concepto de forma racional de una matriz y pon un ejemplo. (2
puntos).

e Define el concepto de matrices semejantes y da una condiciéon necesaria y
suficiente que describa dicho concepto (2 puntos).

e Define el concepto de base en un espacio vectorial abstracto y pon un
ejemplo (2 puntos).

e Define el concepto de matriz coordenada de una aplicacion lineal y pon un
ejemplo (2 puntos).

e Enuncia una condiciéon necesaria y suficiente, que involucre a las bases,
para que una aplicacién lineal sea inyectiva (2 puntos).

2. Enuncia y demuestra un teorema que describa geométricamente las proyecciones
en un espacio afin (10 puntos)

3. Resolver el siguiente sistema de ecuaciones

0 1 1 -1 T1 0
1 0 1 - 1 Ta 1
L1 0 1 3 [ = 1 (10 puntos)
1 1 1 0 Tn 1

4. En un espacio afin euclideo E y respecto un sistema de referencia ortonormal
(O;u1,uz2,us) se consideran la traslaciéon 7 de vector u; + w2 y la proyeccién «
de base la recta de ecuaciones

—2x+y+22=0

con direccién K < uq + ug,u1 + us — ug >

{ —r+2y+2=0

Se pide:

(a) Ecuacién de f = 7. (3 puntos)
(b) Probar que existe un sistema de referencia en el que el punto P de coorde-
nadas (x,y, z) se transforma en el de coordenadas (1 + z,0,0). (4 puntos)

(c) Distancia del punto P de coordenadas (2,1,2) a la imagen de la variedad
afin de ecuaciones

{ —z+2y+2=0 (3 puntos)

—2x+y+22=0



